Realizada la construccion solicitada, deter minamos los siguientes calculos:

El radio R delacircunferencia circunscrita esigual ala mitad de la hipotenusa del
tridangulo ABC; R=5/2.

El radior delacircunferenciainscritaesigual al, yaques:

Area (ABC) =1/2.34=12=sr =6.r;
donde ses el semiperimetro del triangulo ABC, entoncesr = 1.

AM =AN=r =1

Cortamoslas mediatricesdeloslados AB y AC con la semicircunferencia circunscrita,
obteniendo asi los puntosM’ y N’, respectivamente.




Al considerar € triangulo de vértices M*(punto medio de AB), M’ y M, tenemos que
M*M’=MM*, ya que:

M*M’=5/2-3/2=1, por ser OM*=3/2

MM*=2-1=1.

Por tanto el triangulo rectangulo en M* esisoscelesy asi € anguloen M esde 45°y por
tanto, lospuntosM’, M y N son colineales.

Deigual manera probaremos que lospuntosN’, M y N son también colineales.

En € tridngulo de vértices N*(punto medio de AC), N’ y N, tenemos que N*N'=NN*, ya
que:

N*N’=5/2-2=1/2, por ser ON*=2

NN*=3/2-1=1/2.

Por tanto el triangulo rectangulo en N* esisoscelesy el angulo en N sera de 45°y por €llo,
los puntosN’, Ny M son colineales.

22ETAPA: RESOLUCION DEL PROBLEMA.

En esta etapa consideramos |os siguientes hechos geométricos de inter és:

1.- Lapotenciadel punto K respecto dela circunferencia circunscrita,
Pot(K,R)=AK =K N’. KM’

AK?=KN’ . (KN'+ N'N + NM + MM’ )

Si llamamos x= KN’, entonces: AKZ—X(x+\2f+ﬁ+f) x? +5‘f

2.- Por otrolado, en €l tridangulo APK, rectangulo en P, tenemos que:

AK’= AP’ + PK?, entonces: AK? = ﬁzé §<+*/_+[é X2+ +2J§x

3.- Igualando ambas expresiones de AK’, obtenemos que
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En definitva, AK? = 52 5\/— 5/2 _2., 28 =25
H 2 2 2 2

Y por tanto, AK=5m.



