
Problema 431.  (Romero, J.B. (2008)) Sea  ABC  un triángulo isósceles en  A,  con base fija  a  y    b  c
variable. Sean  r  y  R  su inradio y su circunradio, respectivamente, y    la altura correspondiente al vértice  A.ha

Calcular:


ba
lim R  2r

(b  a)2


ba
lim

2ha  3 a
b  a

Solución:

Llamando  S  al doble del área del triángulo  ABC  y aplicando la Fórmula de Herón, se verifica que:

S 
a 4b2  a2

2

por lo que, si  s  es el semipéritro del triángulo  ABC,  resula que:



















r  S
2s 

a 4b2  a2

2(a  2b)

R  ab2

2S  b2

4b2  a2

ha  S
a 

4b2  a2
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
ba
lim R  2r

(b  a)2 
ba
lim

b2

4b2  a2


a 4b2  a2

(a  2b)

(b  a)2 
ba
lim

(b  a)2

4b2  a2

(b  a)2 
ba
lim 1

4b2  a2
 1

3 a


ba
lim

2ha  3 a
b  a 

ba
lim

4b2  a2  3 a
b  a 

ba
lim

4(b2  a2 )

(b  a) 4b2  a2  3 a


ba
lim

4(b  a)

4b2  a2  3 a
 4
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