Problema 508 de tridnguloscabri. Sea un triangulo ABC, I su incentro
y r el radio de su circunferencia inscrita. que Demostrar que se cumplen las
siguientes desigualdades:
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Propuesto por Vicente Vicario Garcia.

Solucion de Francisco Javier Garcia Capitan
Teniendo en cuenta que
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la primera desigualad es equivalente a
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En virtud de la desigualdad entre las medias aritmética y geométrica sera su-
ficiente probar que
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es decir
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y teniendo en cuenta el decrecimiento de la funcién coseno en [0, 7], serd su-
ficiente probar que
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Ahora, usando el teorema de los senos generalizado, observamos que
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y entonces, usando la desigualdad entre las medias aritmética y geométrica,
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lo que demuestra (1), y por tanto la primera desigualdad del enunciado.

Respecto de la segunda desigualdad del enunciado, no hay nada que pro-
bar, ya que para cualquier angulo agudo « se cumple que seca > 1.



