Problema 511 de tridnguloscabri. Si0 < c < b < a < b+ ¢, probar que
existe un tridngulo cuyos lados tienen las medidas a,b, c tales que
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Solucion de Francisco Javier Garcia Capitdn.

En el enunciado tenemos a < b+ ¢. Tambiénes b < a <b+c<a-+c
y ¢ < b < a+ b. Por tanto a,b,c pueden ser los lados de un triangulo.
Comprobemos ahora que se cumple la formula del enunciado.

Segtin la férmula de Herén es S = /s(s — a)(s — b)(s — ¢), de donde

165 =(a+b+c)b+c—a)a—b+c)a+b—c)=
= — (a4 + b0t + =202 — 233 P — 26202) .
Ahora calculamos los determinantes:
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=— (a262 + a?c? — a4) + (64 — b3 — azbz) — (a262 + b3 — 04)
=a' + b1 + ¢t — 2a%V* — 2a*c? — 2%
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= —a (a62 +ac? — ag) +0b (63 — b — azb) - (azc + b%c — 03)
= (a262 + a?c? — a4) + (64 —b*c? — azbz) — (a262 + b3 — 04)

=a* + b+t — 2a%% — 2022 — 202



