Problema 517 de tridnguloscabri. Fugene Calabi (1923-) encontré en
1997 que ademds del equildtero, hay otro tridngulo en el que se pueden ins-
cribir tres cuadrados que tienen lados iguales.

Uno de los cuadrados se apoya en los tres lados y los otros dos cuadrados
tienen cada uno tres vértices sobre los lados del tridngulo.
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Solucion de Francisco Javier Garcia Capitdn.
Asignamos coordenadas cartesianas de manera que B = (0,0), C' = (a,0)
y A = (u,v), como en la Figura 1:

A=(u,v)

B=(0,0) X Y C=(a,0)
Ficura 1

Entonces, para un cierto t, los vértices del cuadrado seran de la forma
P = (ut,vt), X = (ut,0), Q = (ut + vt,vt) e Y = (ut + vt,0). La condicién
para t es que los puntos A, (), C estén alineados. Entonces debe ser
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Para este valor de t, el lado del cuadrado considerado es
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Ahora consideramos un cuadrado inscrito como el de la Figura 2.



A=(u,v)

B=(0,0) V C=(a,0)
Ficura 2

Si U = (su, sv), la perpendicular por U a la recta AB es
u(z — su) +v(y — sv) =0,

que corta a la recta BC' cuando
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Ahora imponemos que el cuadrilatero AUVW es un cuadrado. Tenemos:

UA=((1-s)u,(1—s)),
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Para que U A sea el resultado de girar UV un angulo recto debe ser
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Como buscamos que las longitudes de los cuadrados sean iguales,

av =l=(1-s)c= @ ﬁvzu.
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Si imponemos ahora que el tridngulo es isésceles para conseguir a la vez
tres cuadrados iguales, tendremos u = 5 y v? 4+ (%a)2 = ¢, que conduce a la
relacion

2a® — 2a%c — 3ac® + 2¢® = 0,

dando para la razén a/c el valor aproximado 1.5513875245483203923...



