Propuesto por César Beade Franco, | E. & Fernando Blanco, Cee, & Corufia.

Problema 702.- Sea ABC un triangulo, a lo circunferencia circunscrita a ABC, y 8 la circunferencio tangente o los lodos AB en F
(interior a AB) y AC en G {interior o AC) v o a. Demostrar que el incentro de ABC es el punto medio del segmento FG.

Chiriac, L (2009): Competitive Geometry. Editura Pru International.

Solucion de Saturnino Campo Ruiz, Profesor de Matematicas jubilado, de Salamanca.

Vamos a comenzar calculando la longitud 7z del radio de la circunferencia &, de centro K.Se tiene AE =—- =R -senb,
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OFE =R-cosB, AG =1, - cot_, siendo R el radio de ay 7 el de la circunferencia inscrita w.

Construimos el tridangulo rectangulo OHK, cuyos lados son:

OK=R—-v, HK =v,—0E =r,—HR-cosb 1,;GHzAG—AE‘:rﬂ-cnt§—R-senE.

Aplicando el tecrema de Pitagoras, y cambiando 7, por X, tenemos la siguiente ecuacion:
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Desarrollando y agrupando términos se llega a
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v despreciando la solucion nula, se obtiene
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El numerador de esa expresicn es el radio de la circunferencia inscrita 7.!

Obtenemos finalmente para el radio de £ la expresidn mas manejable de

Para demostrar que [ es el punto medio de F&, bastard que probemos que la longitud de AGes la del segmento que
determina en el lado AC, la perpendicular a la bisectriz por I. Esta longitud, que ya calculamos en el problema n2 690 es

2r be
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Veamos si es asi:
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==,  vexpresiones analogas var ando el dngulo v de las expresicnes del &rea en funcidén de Ry 7,
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Area\ABC) =rs = s SE puede llegar a ese resultado.



