Problema 531

La circumferéncia circunscrita a un triangle bisecta el segment que uneix l'incentre
amb qualssevol dels exincentres del triangle.

Solucio6 de Ricard Peiro:

Considerem la circumferencia circumscrita al triangle

D
ABC . o\

D
Siga | l'incentre del triangle ABC i I, I'exincente.

La bisectriu interior al vertex A talla la
circumferéncia circumscrita al triangle en el punt D. ’
|

D
Vegem que el triangle IBD és isosceles.
PIBD és un angle inscrit en la circumferéncia, I'angle

mesura la meitat de I'arc que abraca, aleshores, A B
piBD=A*B.
2
DADB és un angle inscrit en la circumferencia, aleshores,
PIDB =bADB =C.
DDIB =180°- (bIBD +bIDB) =180°- geA *B +c2=1800- 896‘ B +180°- (A + B)9= A+B
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Aleshores, ID =BD.
D
Vegem que el triangle 1 ,BD és isosceles.
PDBI, = 90°- PIBD = 900- 2+ 5 :%.
bBDI, =180°-DADB =180°-C.
PDI,B =180°- (DDBI, + DBDI,) = 180°- Eé—; +180°- CQ:% :
e [}

Aleshores, 1.D =BD.

Per tant, ID =1_D, aleshores D bisecta el segment Il _ .

Analogament amb els altres exincentres, la circumferéncia circumscrita bisectaria els
segments gque determinen l'incentre i I'exincentre.




