Problema 537

D
Siga el triangle rectangle ABC, A=60°, B =30°.
Siguen D, E, F els punts de la triseccié més propers a A, B 'y C sobre els costats AB,

BCy CA, respectivament.
Les rectes CD, AE, i BF intersecten la circumferencia circumscrita al triangle en P, Q,

D

R, respectivament. Demostreu que el triangle PQR és equilater. P
Solucio Ricard Peir6 i Estruch: A
SigaAB = ¢ hipotenusa del triangle. Aleshores:
CA-C Be-SY3 A5-C GF-C gE-°V3 \
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Siga a =bDACD. b=bCEA .
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Aplicant el teorema dels sinus al triangle ACD:
Q

a _ a
3xsina  2xsin(60°+a)’
3xsina = 2xsin(60°+a).

3xsina = J§cosa +sina.
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Aleshores, a =b.

AC+QB _ 60°+ QB
-

a =bCEA=

Aleshores, QB = 2a - 60°.
Per tant, DPBCQ =a - 30°.
DPCB =bDACB- BACD=90°a .
DPCQ=DPCB+bBCQ =90°a +a - 30°=60°.
Aleshores, BPRQ =60° .
Siga g= bFBC. d=DBCQ.
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Aleshores, g=d =a - 30°.
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Aleshores, RQ =BC =120°.
Aleshores, PRPQ =60°.

D
Per tant, DPQR =60°. Aleshores el triangle PQR és equilater.



