Problema 537

D
En un triangulo recténgulo ABC con A =60° y B =30° sean D, E, F los puntos de
triseccion cercanos a A, B y C sobre los lados AB, BC y CA, respectivamente.
Extendemos CD, AE y BF hasta intersecar a la circunferencia circunscritaen P, Qy R.
Demostrar que PQR es un tridngulo equil&tero.
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Solucion Ricard Peir6 i Estruch:
Sea c = AB hipotenusa del triangulo. Entonces:
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Sea a =PACD. b=DCEA .

Aplicando el teorema de los senos al triangulo A(D:D:
a_  _ a Q

3xsina 2xsin(60°+a)

3xsina = 2xsin(60°+a).

3xsina = x/gcosa +sina.
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Entonces, a =b.
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Entonces, QB = 2a - 60°.

Por tanto, BDBCQ =a - 30°.

DPCB =bDACB- BDACD=90°a..
PPCQ=DPCB+bBBCQ=90°a +a- 30°=60°.
Entonces, BPRQ =60°.

Sea g=bBFBC. d=bBCQ.

:g, tgd:tg%:tg(a- 30°) =
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Entonces, g=d =a - 30°.

Entonces, RQ =BC =120°.
Entonces, DPRPQ =60°.

D
Por tanto, BPQR =60°. Entonces el triangulo PQR es equilatero.



