Propuesto por Ricard Peirg i Estruch Profesor de Matematicas del |1ES "Abastos" [Valencia)
Problema 540

1.- Resolver y construir el triangulo rectangulo ABC, A=302 conocidos ¢, a+b.

]

tanchez-Rubio, C., Ripollés, M. [2000). Manual de matematicas para preparacion elimpica. Universitat Jaume |. Castelle. Problema 8 [pag. 333)
Ampliacion del profesor Peirg:

2.-Resolver y construir el triangulo rectangulo ABC, A=50¢% conocidos ¢, a-b.

Solucion de Saturnino Campo Ruiz, profesor del 1.E.S. Fray Luis de Ledn (Salamanca)
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Suponiendo el problema resuelto, construimos los triangulos isdsceles C'CA y B'BA a ambos lado de ABC. El segmento C'8'es el
perimetro (conocido) de ABC vy los angulos en los extremos son C/2 y 8/2 respectivamente. Por tanto el dangulo C'48' del
triangulo de igual nombre mide 90 + A/2. Asipues A se encuentra sobre la circunferencia de radio ¢ y centro 8 y sobre el arco
capaz del perimetro C'8'y amplitud 90 + A/2.

Ya se puede construir el triangulo:

Tomamos el segmento C'B de longitud a+b y a continuacion el segmento B'8B de longitud c. El punto A se determina
como se ha dicho antes, usando el arco capaz. ¥ el vertice Ctomando la perpendicular a AB.

Si el angulo A es recto, el arco capaz de 1352 es mas sencillo de construir. Desde el centro D de este arco se ve el
perimetro C'8'bajo angulo de 302, D es pues, el tercer vertice del triangulo rectangulo cuya hipotenusa es C'B'y se encuentra
en la mediatriz de este segmento. El resto es sencillo.
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B a-b=3.78 cm A ;jc

Como antes, suponemos hecha la construccion. Con centro © hacemos un giro de € grados del triangulo ABC. Se
obtiene el triangulo CA'8', donde se tienen: CB' = CB, BA = g-b y A'B'= ¢, por tanto el triangulo rectangulo BA'E' se puede
construir. Al serisdsceles BCE', el punto € se encuentra en la mediatriz de 88"y en la prolongacion de BA'. BC es la hipotenusa
v va la construccion es inmediata pues tenemos dos lados y el angulo recto.

Sielangulo A no es recto, el angulo BA'B’ es su suplemento y tambien seria posible construir el triangulo BA'B".



