Problema 562

Reflexiones en € triangulo Dibujar un tridngulo ABC y marcar un punto P. Marcar las
reflexiones X, Y, Z del punto P respecto alos lados del tridngulo. Entonces las
circunferencias XYC, YZA, ZXB y la ABC misma, todas se cortan en un punto comdn.
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Notemos que por la simetria CP =CY, CP = CX.
PXCY =2C

Andlogamente, AY =AP = AZ, DYAZ =2A.
Entonces, DAZY =90°- A

Sea T el punto de interseccion de las circunferencias

D D
circunscritas a los triangulos XYC, ABC, distinto de C.
Sea a =DATY .
El cuadrilatero TXCY esta inscrito en una circunferencia,
entonces, BYTX =180°-2C.

bYTC = %DYTX =90°-C.

a =DATY =DATC - BYTC =B - (90°- C) = 90°- A .
Entonces, BAZY = DATY, por tanto, T pertenece a la circunferencia que pasa por los

D
puntos A, Z, Y. Por tanto, T pertenece a la circunferencia circunscrita al triangulo  YZA

D
Andlogamente T pertenece a la circunferencia circunscrita al triangulo ZXB .



