Problema 584

Propuesto por irgEI Mantesdeoca Delgada, profesor del Departamento de Matematica Fundamental, Seccion de Geometria v Topologia, Universidad de La Laguna.
Triangulos semejantes y homalogos a la vez.

Cuando dos triangulos son semejantes y homalogos a la vez y los pares de vértices homdlogos en la semejanza lo son
tambien en la homologia, entonces los centros de semejanza vy homologia son los puntos de interseccion de las
circunferencias circunscritas a los dos triangulos.
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Solucion de Saturnine Campeo Ruiz, profesor del LLE.S Fray Luis
de Ledn de Salamanca.

El centro de semejanza S es el Unico punto fijo en la
semejanza directa entre los triangulos LMN v L'WMN'.

'| S SMN y SM'N' son semejantes y P es la interseccion de

/ MN con M'N, Ny N'estan en el arco capaz de 5P y angulo =%

SMIN = Z5M'N’: 5, P, N y N’ son conciclicos. Del mismo modo

como ZSMP = A5M’'P encontramos que 5 P, M y M’ son
_ _ conciclicos. En resumen: 5§ se obtiene como interseccion de las
— circunferencias circunscritas a SPMM ' v a SPNN'

De lz igualdad de los angulos MSN v M SN’ se deduce la de los dangulos Z2MSM'y ZNSN', v podemos considerar
que 5 es también el centro de la semejanza que transforma el segmento MM ' en NN'. En este caso, llamando O al
punto de encuentro de los segmentos MMy NN’ tendremos que son conciclicos de una parte los puntos 5, O, M y Ny
de otra 5, O, My N,

Si ahora consideramos el triangulo LMN semejante al L'WM'N' {centro 5) v también homologico con el {centro O},
el mismo razonamiento sirve para probar que 5 es tambien el centro de la semejanza que transforma MM en LL' (£

MSL = ZM'5L" por la semejanza y entonces ZMSM' = ZL50") y en definitiva, que los puntos 5, O, L y M son conciclicos
asi como tambien 5 O, L'y M. En resumen las circunferencias circunscritas a los tridgngulos del enunciado contienen

ambas los puntos O (centro de homologia) v 5 (centro de semejanza).



