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Problema 594.- Seq ABCD un cuadrado de lade a v ADE un miangulo rectangulo donde E ez &l punto medio de DC.
Probar que existen dos puntos F, F" sobre AE, tales gue CF= BF " v que ambos segmentos son perpendiculares.

Romere, J. B. (2010): Comunicacion personal.

Solucion de Saturnino Campo Ruiz, profesor del LE.S. Fray Luis de Leon (Salamanca).

Trazo desde B v D sendas perpendiculares a 4E que cortan en los puntos F v F respectivamente. Estos van a ser los puntos
buscados.

En efecto: Desde C traze una paralela a AF que mtercepta BF en . Tengo los tmangulos rectangulos congruentes DF4, AFF v
BGC (v mas adelante, tamhién FGC') todos ellos semejantes a EF'D (razon 2). La semejanza entre DF4 v EF'D nos da que los
catetes DF'v EF son uno el doble que el otro v asi en todos ellos.
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A (FY D
S1 GC = FB =2GE resulta que el mangule SCF es isésceles v por tante CF = C8 (1)
S1BF = AF' = 14F se obtiene que también es isosceles ABF v por tanto 458 = FB (2)
De las relaciones (1) v (2) resulta '8 = CF. Sélo queda por probar la perpendiculanidad.

Como BCF esisasceles, el tnangule FGC tamhién es congruente con los DF'4, 4FB. . etc. Por ser paralelos FF'v GO &FFH=

8= &ZFCGv ZFFH=90-3 (en el nangulo BFF", es el complementanio de ésteilimo. Por tanto el tnangulo FAHF es rectangulo
en A (tamhién semejante a los anteriores) v CF v BF' son perpendiculares.

Otra solucion se obtiene tomando el simétrico de B respecto de C como F v el punto 4 como F', de forma trivial ®



