Problema 593
(ViLa altura AH  de un ridngulo ABC terseca a la circunferencia circunscrita a ABC en P. La recia de Simson de P
respecto a ABC es paralela a la recta tangente por 4 a la circunferencia circunscrita.

T

D¥Iznazio, 1. v Svppa, E. (2001): 11 problema szometrico dal compasso al cabri. Interlinza Editrice. Teéramo. (p. 278).
Los avtorss dzl libro mz lo rzgalaron, lo que l2s agradzezeo profundamente. El profesor Italo DVlenazio fallecio hace vnos mases v 52 12 d=dico vn homenajz en la ravista.
Solucion de Saturnino Campo Ruiz. profesor del LE.5

A (cos a, sen a Fray Luis de Leon de Salamanca.
ecta de Simson-Wallace

tangenta an A

Tomamos el circuncentro como  origen  de
coordenadas v el eje de abscisas paralelo a une de los ladoes.
Suponemos ademas que la circunscrita tene radio unidad. Las
coordenadas de los puntos que intervienen son las que

n

0 B (cosb,senb) Aparecen en la Eg'ura. WVamos a calcular la ecuacion .de la
C - recta de Stmson-Wallace de P. 45 esla recta de ecuacion:
Ha | a, gen b
senb—sena .
. v=sena+ (x —cosa)
c ) cosh —cosa
- Usando las identidades trigonométricas adecuadas
P ( cos a, -sen a . . ]
para transformar las diferencias de senos v cosenos en
productos (si cosb = cosael problema no tene sentdo),
.. a+bhy .
esta ecuacion puede ponerse como: Vv =s5ena— CGE(T) (x —cosa) (1)

La perpendicular a ésta desde el punto P tiene por ecuacion:

v=—sena+ tyg (E%b) (x —cosa) (2)

El punto C° de mterseccion de estas rectas, v por tanto, de la recta de Simson-Wallace, se obtiene resobviendo —pacientemente- el
sistetna formado por estas dos rectas; es el de coordenadas:

€' = (cosa +sena-senla+ b),—sena-cos(a + b))

Para resolver el problema debemos ver que los vectores O4 v C’H_ son perpendiculares. 0A = (cosa, sena); C “Ha:
(—sena-senla+b),senb+sena-cosla + b)),

La segunda coordenada de C'H es:
senb+sena-cos{a+b)=senb (1 —sen’a)+sena-cosa-cosh =cosa-sen{a+
b) v por tanto C’Ha

= sen{a + b){—sen a,cosa) que es, claramente, perpendicular a OA.Y con esto termina la demostracién. m



