Propuesta del director

Problema 620.-Dado un triangulo ABC, encontrar E sobre la recta BC, Fsobre AC y G sobre AB, de manera que
AC* + CE? = AB? +BE*

BA® + AF = BC? + CF?

ca?+AG* = CB® + BG?

Demostrar que las cevianas AE, BF y CG concurren.

Barrosg, R. (2011). Comunicacion personal.
Solucion de Saturnino Campo Ruiz, profesor de Matematicas del 1.E.5. Fray Luis de Ledn de Salamanca.

Denotaremos por (M, r) a la circunferencia de centro M y radio r.
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\ La condicion sobre E indica gue este punto estd sobre las
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circunferencias (C; ¢} y (B b) de ecuaciones respectivas CX* —c2=0y
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LT | I EX-—b-=0. Por tanto esta en el gje radical de ambas y tambien en el
‘A:a) B A e C lado BC del tridngulo ABC.
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Estas circunferencias se cortan por ser sus radios los lados b, cde un
triangulo y a<b+c. Es pues, muy sencillo construir este punto. Analogamente
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se procede con Fy G,

Sea A* uno de los puntos de interseccion de (C; ¢} y (B, b). Los tridngulos ABCy ATCE tienen sus lados iguales: son

simétricos respecto de la mediatriz de 8C. Sus alturas iy y Nig* soniguales y portanto 84° = CE Por ello las cevianas AE, 8Fy CG
concurren en el punto 4, conjugado isotdmico del ortocentro sin mas gue aplicar el teorema de Ceva, pues la sustitucion de
los pies de las alturas por sus simeétricos respecto del punto medio del lado respectivo, no hace otra cosa que invertir las tres
razones simples gue cumplen el teorema de Ceva.

Mota.- 5itenemos las ecuaciones de los ejes radicales de las circunferencias (C; ¢} (B b) y (G ¢) y (A, a)

Cx?—c?=BX2—b?

CX?—c?= AX? —@a?

-

restando esas expresiones resulta AX?— a? = BX? —b?

gue es el eje de las circunferencias (A; a) y (8, b). Esto nos indica que los tres ejes concurren en un mismo punto (P en el

dibujo). B



