Problema 633 de tridanguloscabri. Sea ABC' un triangulo con lados a,
b y c. Encontrar el lugar geométrico de los puntos P tal que

AP? + BP?> + CP? = d® + &~

Propuesto por Roberto Bosch Cabrera, basado en el problema 547, propuesto
por Vicente Vicario Garcia.

Solucion de Francisco Javier Garcia Capitan.

Usaremos la férmula sobre los cuadrados de las distancias de un punto
P alos vértices de un tridangulo de referencia (ver mi solucién del problema

380):

Suma de cuadrados de distancias a los vértices. Sean ABC' un triangu-
lo, P y Q puntos cualesquiera y (u: v : w) las coordenadas baricéntricas del
punto @) respecto del tridngulo ABC'. Entonces,

a*vw + b*wu + uv

uPA* + vPB* + wPC? = (u+ v + w)PQ* +
u+v+w

También usaremos la féormula de la mediana correspondiente al vértice B:

1
my = 5\/2a2 — b2 4 2c2.

Considerando Q@ =G = (1:1:1),
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lo que nos indica que un punto P cumplira la condicién del enunciado si y
solo si esta sobre la circunferencia centrada en el baricentro del tridangulo y
que pasa por el vértice B.



