Problema 659.- Proposicion XXXVI. Teorema. Sea P un punto dodo dentro del circulo sobre el radio AC, y tomese afuera un punto
[es decir, {E = E}
Q sobre lo prolongacion del mismo radio de modo que tengamos CP:CAnCA:CQ cA L@ 1. 5i desde un punto M

cualquiera de la circunferencia trazamos el triangulo MPQ, digo que los lados MP y MQ seguirdn una razon constante y que
M AP

PM:MQ::AP:AQfes decir, M2  4Q7],
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Para la construcciaon del punto @ utilizamos el teorema de Thales, tal como muestra la figura.

Tomando unos ejes coordenados centrados en £, con CAcomo eje de abscisas, podemos suponer que los puntos gue

intervienen tienen coordenadas €(0,0); A(1,0); P(p, 0); @{g,0). La condicién sobre el punto ¢ se expresa poniendo pg = 1.

. 1 .
De ahi g = = Para el punto M tenemos coordenadas M{cosa, sen a).
bl

Con esto se tiene |PM|?P=p*+1-—2p-cosa, |QM|* =—:: (p?+1—2p -cosa) =—:: |PM|%,  |PAIP={1—p)",
2 {1 -l 1
Alfr=I1-—-1 = =
|QA| (p :l R

Con esto se comprueba gue es verdadera la relacian |PM - QA|? = |PA. QM |-

PA|2

La conclusidn del teorema es que AM es una bisectriz del tridngulo MPQ. ]



