Propuesto por Juan Bosco Romero Marquez, profesor colaborador de la Universidad de
Valladolid

Problema 662.

Dado el triangulo ABC, en el que a, b, ¢ son los lados y p, r, R son
el semiperimetro, el radio del circulo inscrito, y el radio del circulo
circunscrito al tridngulo, entonces se verifica:
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¢, Cuando se alcanzala igualdad ?
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Partimos delos siguientes relaciones, 2p = a-+b +c(perimtero), S(area) = i—t:,

> \ab < (a_+b) > ab.

Y de acuerdo con 5.16 de [1]:
36r? <bc+ca+ab <9R?.
Tenemos que:

abc =

4p? = (a+b+c)? _(a+b b+c c+a)_z(a+b zz(a_m)(ﬁ)_
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> Zab+22\/$\/b_= > ab+2vabc > Va>36r’ +4,/prR > Va <

cilcica ciclica ciclica ciclica ciclica

veamos, que la igualdad se tiene, sia=b=c, p= S?a’ R=2r,a=RJ3=

= 2r+/3, a? =12r? tenemos que:

2 7
JprR> Va=3praR =3\/3a2rR :3\/722r =18r?;

cilica

p?—9r? = 9%—Qr =27r? —9r® =18r?, y,tenemos el problema resuelto.

Bibliografia.

[1b.Bottema, y otros. : Geometric Inequalities, Groningen, 1969

Juan-Bosco Romero Marquez



