Problema propuesto por Juar-Bosco Romero Marquez, Departamento de Algebra,
Geometria, y Topologia, Universidad de Valladolid, Valladolid.

Problema668
Sean ABC y A B'C dos triangulos rectangulosenA y A’ delados@ >b? c a>b=c
y con bisectrices interiores Ya =AD Va TAD"conNa = =BD m,=DC n, =BD"

respectivamente.

Probar que : axa'\Jv, »_ - bxo'\/n_n_ - cc'ym_ xm, 3

Solucién de Ricard Peiro:

La bisectriz d’'un triangulo mesura v, = ﬁcosé = b 2,V, = b'c J2.
b+c 2 b+c b'+c’
Aplicando la propiedad de la bisectriz :
_ac ab N _ac m _ap
® b+c’ * b+c T b’ ¢ b+c'

Probar asa',Jv, »,. - bxb'\/n_>n_. - ¢ >(:',/ma xm, 30 u

b c'
axa b xo' 0 U
\/ J_ b+c b+c b+c b'+c'
aa’bb’cc («/2aa' - «/bb' - «/cc‘)3 0. U

J(b+c)(b'+c')
aa'~bb'cc & bb' cc"g'3
Torone) g/ﬁ- \/%- \/%g 0. U

J2 - /b_bl - ’C_C‘ 30 U
aa aa

«/E- JsinB xsinB' - «/cosB xcosB' 3 0 U

«/sinB xsinB' +\/cosB xcosB' £ «/E.

sinB 2 0,sinB'3 0

Aplicando la desigualdad entre la media aritmética y la geométrica:
Sin + sinB’ . SINB' 5 /sinBsin .

Anélogamente:

w 3 w/COSB xcosB'.

JsinBxsinB' ++/cosB xcosB' £

sinB +sinB' + cosB +cosB'
2

sinB +cosB + sinB'+cosB'
> .

JsinB xsinB' ++/cosB xcosB' £

Transformando productos en productos:
sinB + cosB . sinB'+cosB' _ ﬁcos(45°— B) N «/Ecos(45°— B")

JsinB xsinB' + JcosB xcosB' £

2 2 - 2 2
JsinB>sinB' ++/cosB xcosB' £+/2 , la igualdad se alcaza cuando B =B'= 45°.




