Problema 68Q propuesto por Julio A. Miranda Ubaldo, Peru:

En un triangulo acutanguldBC, CF es una altura, coR en AB y BM es una mediana, cox
en CA. Dado queBM =CF y [OMBC =[FCA, probar que el triangul@dBC es equilatero.

Solucién de Bruno Salgueiro Fanego, Viveiro, Lugo

Seana=BC, b=CA, c=AB y §=[0MBC = OFCA. Nétese que, por s&F una alturaCF [0 AF,
luego DCFA=%T, con lo cualF esta sobre la circunferencia de diamé, siendo entonces su centro

el punto medio de&CA, que esM . Por tanto, los punto€, A y F estan situados a la misma distancia
(el radio) del centro de dicha circunferencia, @sirg MC = MA= MF .

Ademés,cosé?:%, es decir,CF =bcosf. Pero el angulo central es el doble del asociado a

DAMF, con lo cualJDAMF =268 vy, por tanto, JFMC =m7-26, de

angulo inscrito, luegodACF =

donde OCFM =68. EntoncesOMBC =OFCA=0FCM =0CFM , luego el cuadrilateroFBCM es

ciclico y, por tanto[1BMC =[ICFB :7_21' Entoncescotd = cotlLIMBC :%.

PeroBM =CF por hipotesis, IuegogcotH: BM =CF =bcod/, con lo cualcotd = cod? vy, por

ello, serd % siendo asi9=7—6T. EntoncesOJACB :%T. Ademas,IBAC :g—DFCA:———=—. Por

tanto, el trianguloABC tiene dos de sus angulos iguale;sraluego es equilatero.



