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Problema 680
En un triangulo acutangulo ABC, CF es una altura, con F en AB y BM es una mediana, con M en CA.
Dado que: BM = CF y m<MBC = m<FCA, probar que el AABC es equilatero.
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Sea dado el triangulo ABC. Marcamos los puntos M y F que nos sefialan en el enunciado.

Proyectamos ortogonalmente dichos puntos sobre el
lado BC, obteniendo los puntos M’ y F’,
respectivamente. De este modo los triangulos
rectangulos MM’B y FF’C son congruentes. Asi el
segmento MF es la paralela media del triangulo ABC,
trazada por los puntos medios M y F de los lados AC y
AB, respectivamente.

Consideramos ahora los tridngulos BMC y CFB. Ambos
son también congruentes ya que tienen dos lados iguales
asi como el angulo que forman dichos pares de lados.
En definitiva, como CF era una altura, lo sera también
M " BM y asi ambas alturas se cortan en los puntos medios
de los lados opuestos, respectivamente.

Por tanto, el triangulo ABC es equilatero.




