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Problema 680 

En un triangle acutangle 
∆

ABC , CF  és una altura, amb F en AB  i BM és una mitjana, 

amb M en CA . Donat que CFBM =  i FCAMBC ∠=∠ , proveu que el triangle 
∆

ABC  és 
equilàter. 
 
Solució de Ricard Peiró: 

Aº90FCAMBC −=∠=∠ . 

Aplicant el teorema dels sinus al triangle 
∆

BCM: 

Acos2
b

Csin
BM

=                           (1) 

Aplicant raons trigonomètriques al triangle rectangle 
∆

AFC : 
AsinbBM ⋅=                               (2) 

Substituint l’expressió (2) en l’expressió (1): 

Acos2
b

Csin
Asinb =⋅ . 

CsinA2sin = . 
 
a) Suposem que CA2 = . 

A3º180B −= . 
A2º90ABM −=∠ . 

Aplicant el teorema dels sinus al triangle 
∆

BMA : 

b
Asin

BM
A2cos2

b
==

⋅
. 

2
1

A2cos = . 

Aleshores, º90B,º60C,º30A === . La qual cosa contradiu la hipòtesi que 
∆

ABC  és 
acutangle. 
 
b) Suposem que Cº180A2 −= . 

º180CBA =++ . 
Aleshores, BA =  
Aleshores, CF  és una mitjana tal que CFBM =  
Per ser isòsceles la mitjana del vèrtex A és igual a la mitjana BM. 
Les tres mitjanes són iguals, per tant el triangle és equilàter. 
 


