Problema 680

D _ - -
En un tridngulo acutdngulo ABC, CF es una altura, con F en AB i BM es una
mediana, con M en CA . Dado que BM =CF y BMBC =BbFCA, probar que el

D
triangulo ABC es equilatero.
Solucion de Ricard Peiro:
DMBC =DBFCA =90°- A. A

D
Aplicando el teorema de los senos al triangulo BCM:
BM b
= 1)
sinC  2cosA

D F
Aplicando razones trigonométricas al triangulo rectangulo AFC:
BM = b>sin A 2)
Substituyendo la 'expresion (2) en la expresion (1): B
bxsinA _ b
sinC 2cosA
sin2A =sinC.

a) Supongamos que 2A =C.
B =180°-3A.
DABM =90°- 2A.

D
Aplicando el teorema de los senos al triangulo BMA :

b _ BM _
2:cos2A sinA
cosZAzl.

2

D
Entonces, A =30°,C =60°,B =90°. Lo que contradice la hipotesis que ABC es
acutangulo.

b) Supongamos que 2A =180°-C.

A+B+C=180°.

Entonces, A=B

Entonces, CF es una mediana tal que BM = CF

Por ser isosceles la mediana del vértice A es igual a la mediana BM.
Las tres medianas son iguales, por tanto el triangulo es equilatero.



