Problema 683

D
Construiu un triangle rectangle ABC, A =90° si se sap que el punt d’interseccio de
les mitjanes es troba en la circumferéncia inscrita al triangle.

Solucio Ricard Peiro:
Determinarem I'angle B.

Siga G el baricentre del triangle. Siga | I'incentre del triangle.
Siga T el punt de tangéncia de la circumferencia inscrita i el catet AB .

D
Siga O el circumcentre del triangle ABC punt mig de la hipotenusa.
En un triangle rectangle la mitjana sobre la hipotenusa mesura la meitat de la

hipotenusa.
POAB =B.
AO = %a. Per la propietat del baricentre:
AG=2p0=1a.
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Per ser el triangle ABC rectangle el radi de la circumferéncia inscrita és r = ————.
D
Aplicant el teorema de Pitagores al triangle rectangle isosceles ATI:
Al=r/2.
Per hipotesi IG =r. ¢
DIAG =45°-B.
D
Aplicant el teorema del cosinus al triangle AGI : 0
|
r2= (rJ_) g—a; - 2rJ_ a>os(45°-B).
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0=2 +bc2ab ac +éa2 - %(a2 +2bc - ab - ac).

5a® = 3ab+ 3bc +3ac .
Dividint 'expressio per a?:

=sinB +cosB +sinBcosB . Resolent I'equacio:
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B » 22'8024° o el complementari, B » 67'1976°.



