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Problema 683.- Construir un triangulo rectangulo con el baricentro en la circunferencia inscrita.

Solucion de Saturnino Campo Ruiz, Profesor de Matematicas jubilado, de Salamanca.

Segun el teorema de Euler, la distancia d entre el incentro y el circuncentro viene dada por la farmula

d’ =R?-2rR.
Supongamos el problema resuelto. Observemos los dos tridngulos que se forman con los puntos 4,6,0, e I, La

mediana 04 es el radic R, siendo GO un tercio del mismo y GA los dos tercios restantes. El segmento Al mide v 27, pues es la
bisectriz del angulo recto, mientras que /G es el radio 1.

Queremos encontrar una relacion entre los dos radios ¥y R para poder hacer la construccion del tridgngulo. Nos fijamos
en los dos angulos gue tienen su origen en &.

En el tridngulo AAGI, el coseno del dngulo en & es:
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En el tridngulo AGI0, para el suplementario, se tiene:
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De la igualdad de estas expresiones resulta 4R? — 92 = 2(8R? — 18rR — 9r2), o bien,
A4R* —12rR — 3r° =

gue nos permite relacionar los radios By 1.

. . 3+2.3
Resolviendo la ecuacidn, R =

-

r. Al tratarse de un triangulo rectangulo concluimos que la hipotenusa del mismo mide
(3+243)r.

Construccion del triangulo

Expresado K en funcién de r{o a lainversa) tenemos la hipotenusa (el doble). Situamos a distancia 1, una paralela ala

misma. Después elegimos [ en la interseccion con la circunferencia de centro Oy radio d: hay dos puntos [ que se
corresponden a dos soluciones simetricas respecto de la mediatriz de la hipotenusa. Fijada la circunferencia inscrita, la otra

tangente desde B a ésta, nos da el vértice Ay se completa la construccion.

Tomamos T como unidad y observando que 3 + 243 =43 {xﬁ + 2:]. construimos la hipotenusa gracias al teorema de
Thales como se indica en la figura: OF =3+ 24/3.
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