
Problema 686 

Donat el triangle 
∆

ABC  determineu les circumferències 321 k,k,k  interiors al triangle i 
que siguen tangents als costats que formen els angles γβα ,,  del triangle i les tres 
circumferències tenen un punt d’intersecció. 
 
Solució de Ricard Peiró i Estruch: 
Siguen 321 O,O,O  els centres de les 

circumferències 321 k,k,k  i xTOTO 2211 ==  el 
radi. 

Considerem el triangle 
∆

321 OOO .  

Els triangles 
∆

321 OOO , 
∆

ABC  són semblants. 
Siga P el punt d’intersecció de les circumferències 

321 k,k,k . 

xPOPOPO 321 === . 

P és el circumcentre del triangle 
?

321 OOO . El radi 
de la circumferència circumscrita és x. 

Aplicant raons trigonomètriques al triangle rectangle 
∆
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Aplicant raons trigonomètriques al triangle rectangle 
∆

22OBT : 

2
b

tg

x
BT2 = . 

2
B

tg

x

2
A

tg

x
cOO 21 −−= . 

Aplicant el teorema dels sinus al triangle 
∆

321 OOO : 

x2
Csin

OO 21 =  

x2
Csin

2
B

tg

x

2
A

tg

x
c

=

−−

.    

2
B

tg

1

2
A

tg

1
Csin2

c
x

++
= .Simplifiquem el resultat. 

Siguen R, r els radis de les circumferències circumscrita i inscrita al triangle 
∆

ABC . 

Siga 
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