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Construyamos una circunferencfa de centroL y radio LA y dibujemos el diametroAC.
Tracemos una rectan perpendicular aAC por A. Una circunferencia de centrA y radio AC
cortara am en F , situado a la derecha de.

La rectaFL corta a la circunferenci en N y H, con N mas cercano & .

Construyamos una recta perpendicular poa FH , que cortara otra vez@ enD.

Tracemos otra perpendiculafm& por C, que cortara & otra vez erB. BC corta a la rectdL
enJ.

Demostrar que:

(A) El triangulo ABC es rectangulo con catetos proporcionalés 2.

Sea larectd&D, que cortara a larect@A enE.

(B) El triangulo FAE es rectangulo semejante8a4, 5.

(C) IN/AB=¢.
Solucion de Bruno Salgueiro Fanego, Viveiro, Lugo

Sear el radio deQ y consideremos la referencia cartesiana rectanguiala cualL(0,0),
A(0,-r), C(0,r).
-r-0
2r-0
BC:y-r=2(x-0). El punto B=QnBC, siendo Q:x’+y?=r? con lo cual

(A) Se tiene queF(2r,-r), luego m, = =-1/2, de dondem, =-1m, =2, luego

X5 + (2% + r)2 =r?, siendo entonceg, =-4r/5 y, por tanto,B(-4r/5,~ ¥/ 5. Como JABC es
un angulo inscrito el que abarca un diametro suyAQ), el triangulo ABC es rectangulo eB .

Ademas, AB=,(-4r/5-0)+(-3/5+r)" = 2/JE y BC=,/(0+4/5+(r+3/5° = 4/V5= 28,

luego ABC es rectangulo con catetos proporcionalés 2.

(B) m, =m,. =2, siendo asi AD:y+r=2(x-0). El punto D=Qn AD, siendo

Q:x*+y?’=r? con lo cual D(4r/5,3/9 (simétrico de D respecto al). Entonces
_3r/5+r

4r/5-r
FA=m es perpendicular aAC = AE, el triAngulo FAE es rectangulo enA. Ademas,
AE =4[Pr/3, AF =3[2r/3y FE:\/(O—Zr)2+(5r/3+r)2 = 512/ %, luego FAE es rectangulo en

A y semejante al tridngulo rectanguo 4, 5, con razén de semejan2a/3.

%ﬁ(x—O), luego J(-2r/5,r/5), vy

FD:y+r (x-2r) y, comoE=FD n AC, siendoAC:x=0, resultaE(0,5/3). Como

(C) J=FLnBC, siendo FL:y=-x/2 y BC:y-r =



N=QnFL, luego N(Zr/x/g,—r/x/%). Asi, JN :\/(Zr/\/!_3+ 2r/5)2+(—r/\/_5— r/ 92 =
V5+1_
B

\/§+1r y
J5

AB = 2r/+/5, con lo cualJN/AB =

é.



