Problema 690

Dado un triangulo ABC, sea | su incentro.

Tracemos la perpendicular a Al por |, que cortarda ABen Ty a AC en U con AT=AU.
Expresar AT=AU en funcién de a,b, c.

Barroso, R. (2013): Comunicacién personal.

Solucion del director:

Sea W, el pie de la bisectriz del angulo A.

En el primer problema (http://www.aloj.us.es/rbarroso/trianguloscabri/problemal.htm) de

. . L . . , WeB _ W,
esta revista de investigacion, publicado en Septiembre de 2000, se tenia que % = gc

Usando el teorema de Stewart, que el profesor Damian Aranda utilizé en la solucién del
problema 63 (http://www.aloj.us.es/rbarroso/trianguloscabri/sol/sol63da.htm),

(AWp)?a = (BWy)c? + (CW)b? — (BW,) (W, C)a

2
Se llega a tener el conocido valor de AW, , que es AW, = [bc(1 — (bi—c)z)

Segun el problema 345, % = % , tomado del libro del profesor Saturnino Campo, (Campo, S.
a

(2005) Métodos sintéticos de la geometria. Edicion de autor. Salamanca. (p.15)) que tuvo en
Octubre de 2006 cuatro soluciones,

http://www.aloj.us.es/rbarroso/trianguloscabri/sol/sol345garcap/sol345garcap.htm

de Francisco Javier Garcia Capitdn



http://www.aloj.us.es/rbarroso/trianguloscabri/sol/sol345peicat.htm

de Ricard Peird i Estruch

http://www.aloj.us.es/rbarroso/trianguloscabri/sol/sol345sat.htm

de Saturnino Campo Ruiz

http://www.aloj.us.es/rbarroso/trianguloscabri/sol/sol345wil.htm

de William Rodriguez Chamache.

b+c
a+b+c

Asi tenemos que Al = bc(1 —

a
(b+c)2)

Tracemos la perpendicular a Al por |, que cortard a ABen T, y a AB por |, que cortard a AB en P.

A
C
b+c—a
Tenemos que AP = —
AT Al . L
Y es = ap Por la semejanza de los tridngulos AIP y ATI.
Al?
Por tanto, es AT = —.
AP

Haciendo operaciones, desarrollando y simplificando, se obtiene lo pedido:

2bc
T=——"
a+b+c
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