Problema 693.-
Sea ABC un triangulo de altura AA’. Demostrar que existe un punto P sobre AA’ tal que las
cevianas BB’ y CC’ que pasan por P cumplen AB’=AC".
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Solucion de Florentino Damian Aranda Ballesteros, profesor del IES Blas Infante de Cérdoba.

Homenaje in memoriam al maestro José Maria Pedret.

Suponemos en todo el desarrollo siguiente que C < b, lo cual no quita generalidad al problema.
De la construccion a realizar se deben observan los siguientes hechos de interés:

AB'=AC'=CE=x
A

BA'=c. cosB A'C=b. cosC

Por el teorema de Ceva, los segmentos interceptados por las cevianas correspondientes deben satisfacer la relacion:
BA" CB' AC'
A'C B'A'C'B

Ahora bien, sustituyendo los segmentos dados por sus longitudes obtenemos la ecuacién lineal:

c.cosB b—-x x b.c.(cosC —cos B)
=l=>Xx=

b.cosC~ x c—x b.cosC —c.cos B




A continuacidn construimos el segmento AB’=AC’'=x.
Para ello sigamos los siguientes pasos:

Paso 1.- Construimos el segmento Y =C.Cc0SC.

Para ello, determinamos y como cuarta proporcional en la igualdad

Y
C
Paso 2.- Construimos el segmento x=CE (=AB’=AC’).

Para ello, determinamos x como cuarta proporcional en la igualdad

X
b

y/ic=b.cosC/b -7
y:HK e
#wb=(y-c.cosB)/(b.cosC-c.cosB))
x=CE=AB'=AC'

HK=c. cosC -7

IK=c. cosB -~
: =\

b.cosC
b

(y—c.cosB)

b.cosC —c.cosB

CE=AB'=AC'

A'C=b. cosC

C

CF=IK
CF=c.cosC-c.cosB




