Problema 693

A - -
Sea ABC un tridngulo de altura AA'. Demostrar que existe un punto P sobre AA' tal

que las cevianas BB', CC' que pasan por P cumplen AB = AC..

Faiwan, T., Hajja, M. ,(2011): Problem Q1012. Mathematics Magazine, Vol. 84 No. 3. Junio , p. 230

Solucién Ricard Peir6 i Estruch:

Si AA' es una ceviana B, C son agudos.

Supongamos que el problema tiene solucion.

Siga x = AB = AC

Si P es la interseccion de tres cevianes cumple el teorema de
Ceva:

ARG, :
BC' CA' AB

BA'=c-cosB, CA'=b-cosC

X c-cosB b—x=1 B

c—x b-cosC x
c-cosB(b—x)=b-cosC(c —x).
Aplicando el teorema del coseno:

2 2 2 2 2 2
C.u(b_x):b.u@_x).

2ac 2ab

2(02 —b2)><:a2b+bc2 —b®* —a’c-b*c+cc.
2(b+c)(c —b)x =a?(b—c)+bc(c —b)+ (c —b)(c? +bc +b?).
2(b+c)x =—a® +be+)(c? +be +b?).

_ (b+c)? —a? _(@+b+c)(-a+b+c)

2(b+c) 2(b+c)
2(b+c) -a+b+c
a+b+c X

Notemos que B’ pertenece al lado b.
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Lo que es cierto ya que C es agudo.
Analogamente C’ pertenece al lado c.




