
Problema 697 

Dado un triángulo equilátero 


ABC  de lado m, tomemos un punto P.  Sean ePB  ,

dPA  , fPC   Probar que 
2222222222222444 fefdedfmemdmfedm   
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Solución de Ricard Peiró i Estruch: 

Sea 1P  el simétrico de P respecto del lado BC . 

Sea 2P  el simétrico de P respecto del lado AC . 

Sea 3P  el simétrico de P respecto del lado AB . 

Notemos que º120º602CPPBPPAPP 213132  . 

Notemos que el área del hexágono 213 CPBPAP  es el doble del 

área del triángulo equilátero 


ABC . 

Aplicando el teorema del coseno al triángulo 


32APP : 

2222

32 d3º120cosdd2ddPP  . Análogamente: 
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El área del triángulo 
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32APP  es: 
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Utilizando la fórmula de Herón, el área del triángulo 


321 PPP es: 
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El área del triángulo equilátero 


ABC  es: 

2
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321212132 PPPCPPBPPAPPABC SSSSS2  : 
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  2222224442222 fe2fd2ed2fed3fed3m32  . 

Elevando al cuadrado: 

     )fefded(2fed9fefded6fedm6f3e3d3m12 2e22224442e222222224444 

Simplificando: 
2222222222222444 fefdedfmemdmfedm  . 
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