Problema 698
Construir un tridngulo ABC conociendo a, M, y W,
Plasencia, P. (2014): Comunicacion personal.

Solucién: Luis Lopes. “Manuel de Construction de Triangles”.
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Exercice 169) A un triangle ABC dont on connait a, m, et s,.
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Exercice 169)
Méthode de la figure auxiliaire

Nous commengons par écrire le systéeme d’équations non linéaires sui-
vant:

SVAF T~ a = m, *)

02 be 2

be — (b_-|—.-;)-§ = 8,. (**)

Nous appelons

b2+c2=q2
= (b+c)’=¢>+20 " btc=/g?+202=5s.

be = £2

Pour trouver b et ¢ nous devons donc résoudre le systéme

b+c=Vg?+22 =35
g
Par conséquent, b et ¢ pourront étre obtenus graphiquement si nous pouvons
construire ¢* et £2.

De (*), nous tirons

a?

= 22
~ul.§

b2+ c? =2m3 +

De (##), nous tirons

8232 2
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(2)? + %(4m3 — 483 —a")0* - :1;’(4m§ +a%)s; = 0. )

Donc g2 et £2 peuvent étre construits!
Application numérique: soient a = 5cm, m; = lgi_l cmet 8, = -%E cm.

Evidemment, les constructions avec régle et compas pour obtenir ¢2 et
£2 sont longues et introduiront des imprécisions (erreurs de construction).
Nous allons plutét calculer g2 et £2 algébriquement.
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Avec les données, nous obtenons ¢g? = 113 et I'équation (}) devient:

@y 2p B2 _

e
9 9 R =N LA= 166"

Ayant calculé g2 et £2, la détermination de b et c est immédiate:

{b+c=\/93+2£’=5=15

be = £2 =56 ®

Algébriquement, nous obtenons

by =7Tcm et ¢ =8cm

b? — 155+ 56 = 0 {
- - by =8cm et cz=Tcm.

Pour résoudre graphiquement le systéme (1), nous construisons la figure
auxiliaire suivante (voir figure 69):

xto

Figure 69

DA=)" “bE=w

Discussion: le probléeme posséde 0 ou 1 solution.



