Pr. Cabri 707
por César Beade Franco

= Enunciado

¢Donde estan situados los puntos para los qué coincide el area de su triangulo pedal
con el ortico del triangulo?

= Solucion

I. Usamos un triangulo TO y un punto P(x,y) (1). lgualamos ambas areas

.| B2 ((-1+2) ay+b2 y-b (-x+x2+y?)) — | B (-1+a) ab (—a+a2+b2> (2)
2 (a?+b?) (1-2a+a?+b?) } (a%+b?) (1-2 a+a?+b?) ’

Il. De la expresion anterior se obtienen dos lugares geométricos segin manteng-
amos o cambiemos el signo de las expresiones. Uno de ellos es, tras simplificar,
-4a’+2a’*-ab@2b+y)+a®(2+2b”+by)+b*(x-x*+(b-y)y)= 0, que es una circun-

. _ 2 . p2 . R
ferencia « con centro (% %b*b) es decir, el circuncentro y que pasa por el orto-
centro (3).
1I. El otro lugar tiene como ecuacion

4a’>-2a*+ab@b-y)+b?*(x-x*+(b-y)y)+a®(-2+b(-2b+y)) = 0 que es otra circun-
ferencia 8 concéntrica con la anterior.

IV. Si el triAngulo es equilatero, la circunferencia @ se reduce a un punto y ambas
coinciden con la circunscrita para triAngulos rectangulos (donde los triangulos colap-
san). a sera interior o exterior segun sea acutangulo u obtusangulo.

V. La circunferencia a existe siempre pero no la g que parece tener radio imaginario
en algunos triAngulos obtusangulos. También seria interesante saber si pasa por
algun punto notable como sucede con a.
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= Notas

(1) Este tridngulo tiene vértices (0,0), (1,0) y (a,b). Los de su triangulo 6rtico son
( b? b-ab ) ( a’ ab
(~1+a)?+b?’ (1+a)2+b?/)’ \a21b2’ a24b?
b%+(-1+a)®> x+(-1+a)by b(1+a(—1+x)—x+by)) a(ax+by) b(ax+by)
P(x X, 0).
( ’y)’( 1-2a+a2+b? ’ 1-2a+a’+b? ( a2+b? ' a?+b? )'( » 0)
(2) El area es "con signo", de ahi el valor absoluto. Esta area para un triangulo de
abl
vértices P(a,b), Q(c,d) y R(e,f) viene dada por A PQR = % cdl
ef 1

)y(a, 0). Y los del triAngulo pedal para un punto

_a2

(3) Basta sustituir H=(a, ab

) para comprobarlo. No pertenece, sin embargo, al

otro circulo.



