Problema 707 .-
Dado un tridngulo ABC, {ddnde estan situados los puntos para los que coincide el drea de su

triangulo pedal con el értico de ABC?
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Consideramos el triangulo ABC y su circunferencia circunscrita de centro O y radio R. Siendo P, punto interior
a la circunferencia circunscrita al tridngulo ABC, construimos su triangulo pedal A’B’C’.

Como los cuadrilateros PA’B’C, PA'C’'B y PB’C’A son
conciclicos, aplicando el Teorema de los Senos a cada
uno de ellos, se verifica que:

A'B _pC: A'C _ PB: B'C _PA
senC senB senA
Por tanto:

A'B' _PCsenC _ PC.
AB AB 2R’
Analogamente:

A'C' PB.  B'C' PA

AC 2R’ BC 2R

Por otro lado, si trazamos las cevianas que pasan por
el punto P, obtenemos sobre la circunferencia
circunscrita los puntos D, Ey F.

ZB'A'C'=4ZB'A'P+ ZPA'C’
/B'A'C'= ZPCA+ «ZPBC"

/B'A'C'=ZADF + ZADE = ZEDF
De igual manera, llegariamos a obtener:
ZA'C'B'= ZDFE

/B'A'C'=ZEDF

Asi tenemos que el tridngulo A’B’C’ es semejante al

0. DEF. Por tanto =—,siendo R’ el radio de la
DE R

circunferencia circunscrita al triangulo A’'B’C’.




Por otro lado, se dan las semejanzas entre los siguientes triangulos:

PAB ~ PDE —> AB PB PA
DE PD PE
PBC ~ PEF —» BC_PB_PC
EF PF PE
PCA~ PDF —» AC_PA_PC
DE PE PF
Se verificaran las siguientes relaciones entre las areas de los triangulos A’B’'C’ y ABC:
[A'B'CT= A'B'B'C'C'A
4R’
[ABC]= AB.BC.CA
4.R

[A'B'C]_R A'B'B'C'C'A'_ DE A'B'B'C'C'A' DEB'C'C'A"_DE PAPB _PD PAPB
[ABC] R' AB.BCCA A'B"  AB.BC.CA AB BC.CA AB 2R.2R PB 2R.2R

[AB'C]_PDPA_ R PD2:> (aec]-R PP [agc]
[ABC]  4R? 4R*

(*) Hemos supuesto que el punto P era interior a la circunferencia circunscrita al triangulo ABC.

Conclusion:
En definitiva, el valor del drea del Triangulo Pedal de un punto P es igual para todos aquellos puntos que estén situados
en la circunferencia de centro el Circuncentro del tridngulo inicial ABC y de radio OP.

Solucién:
Por tanto, para nuestro propdsito, el lugar geométrico solicitado sera la circunferencia de centro el Circuncentro y que
pasa por el Ortocentro, ya que, como es sabido, el triangulo pedal del Ortocentro es el triangulo drtico.

Conclusion: Solucion:




