Problema 711

En un triangulo ABC rectangulo en A, tenemos AE altura tal que EB=1. Sobre AB
tenemos D tal que CD=DB=1. Hallar AD.

Honsberger, R. (2003) Mathematical Diamonds. MAA (p. 204)

Solucién del director.
Sea la figura dada.
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Sean x=AD, m=CE. Si trazamos la mediatriz de CB, que cortarda CB en My a AB en

1+m
D, tenemos: MB/BD=EB/BA. Es decir: -2 = .
1 1+x
1-m
De donde: 1+m+x+mx=2, 0 sea; X=——
1+m
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En el triangulo rectangulo ADC es: AC? =1-x° :l—G_—mj
+m

Ahora en ABC es:
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BC? = AB2+ AC? = (1+m)? = — 2 2+1—(1_mj
@+m) 1+m

Desarrollando, tenemos:

L+m)* =4+@1+2m+m®)—(1-2m+m?) =4+4m

De ello se obtiene: (1+m)3=4, es decir: m=3/4-1.
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Y por ultimo, x =
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