Problema 712

A
Siga el triangle ABC isiguen A’, B', i C’ els punts de tangencia de la circumferéncia
inscrita oposats a A, B, i C respectivament.

Siga H el peu de la perpendicular a A'C' de B'.
Demostreu que HB’ és bisectriu de I'angle COAHC.

Solucié de Ricard Peiro6:

AB =AC =217 Bai-pc=3*C7b .

2 2
CA-cp=2ath-c
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B C'
Aleshores, OC'A'B=0A'C'B = 900—5,
DA~ v~ C N o n A
OB'A'C=0A'B'C =90°-—, OC'B'A =0B'C'A =90°——.
2 2 B iy

DC'A'B‘:900—§, DA'B‘C‘:90°—%, DA‘C‘A‘ZQOO—%.

A
Aplicant el teorema dels sinus al triangle AB'C':
B,(; - AC e B'C'zﬁmsin%.
sin sin(90°—2j

A
Aplicant raons trigonométriques al triangle rectangle C'HB'.

CH= ﬁcos(90°—%} =AC' D?sin% Bsin% .

2 = ZsinA B;ing.

AC' 2 2

Analogament, ﬂ = Zsiné E‘l;inE .
CA' 2 2

A A
Aleshores, els triangles AC'H, CA'H sén semblants. Aleshores:

OAHC'= OCHA'.
Com que B’H és perpendicular a A'C’:
OAHB'= OCHB', aleshores, és bisectriu de I'angle JAHC.



