Problema 712

A
Sea el triangulo ABC y sea A’, B’, y C’ los puntos de contacto de la circunferencia
inscrita opuestos a A, B, y C respectivamente.

Sea H el pie de la perpendicular a A'C' de B'.
Demostrar que HB’ es bisectriz del angulo OAHC.

Solucién de Ricard Peir6:

AB =AC =217 Bai-pc=3*C7b .
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CA=Ccp=2th-c
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Entonces, OC'A'B=0A'C'B = 900—5,
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OB'A'C=0A'B'C=90°-—, OC'B'A=0B'C'A =90°-—.
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OC'A'B'= 90°—A , DA'B'C'= 90°—E, OA'C'A'= 900—9.
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Aplicando el teorema de los senos al triAngulo AB'C':
'3,CA = AC . %:mmsmg
sin sin(90°—j
2
A
Aplicando razones trigonométricas al triAngulo rectangulo C'HB'.
C'H=B'C'cos 90°—E =AC' E.l?sinA B’sinE :
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:H =2sin— B;ing.
AC' 2 2
Analogamente, :H = ZsinA EtsinE .

CA' 2 2
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Entonces, los triangulos AC'H, CA'H son semejantes. Entonces:
OAHC'= OCHA'.

Como B’H es perpendicular a A'C’:
OAHB'= OCHB', entonces, es bisectriz del angulo JAHC.



