Problema 713a de tridnguloscabri. Construir un triangulo, cono-
ciendo a, A y b+ c.
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B a C

Construccion. Suponiendo construido el tridangulo ABC', prolonga-
mos el lado C'A hasta un punto D tal que AD = ¢ y unimos D con B. El
triangulo ADB es isosceles. Como consecuencia AD B, tendremos que
/ADB = %A. Entonces, fijado el segmento BC' de longitud a, el punto
D que da determinado como interseccién de dos lugares geométricos:
el arco capaz del segmento a para el angulo %A y la circunferencia de
centro C' y radio b+ c.

Una vez obtenido el punto D, teniendo en cuenta de nuevo que el
triangulo ADB es is6sceles, obtendremos el punto A como interseccion
del lado C'D con la mediatriz del segmento BD.

Discusion Para que exista el punto D es necesario que el arco ca-
paz del segmento a para el angulo %A tenga intersecciéon con la cir-
cunferencia de centro C' y radio b 4+ ¢. Puede comprobarse que esto
ocurrird cuando
(b+ c)? — 2a®

(b+c)?
Para ello, llamamos o = %A y s = b+ ¢ y entonces debemos discutir
la soluciones del sistema
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Una vez simplificado, el discriminante de la ecuacién de segundo
grado resultante es 8a?s® csc? o (2a* — s* + s% cos (2a)).
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Problema 713b de trianguloscabri. Construir un triangulo, cono-
ciendo a, A yb—c

Construccion. La figura siguiente muestra el triangulo ABC ya cons-
truido. Hemos prolongado el lado AB = ¢ hasta D de manera que
BD = b — ¢, resultando que el tridngulo ADC' es isésceles, y por tanto
B=90°—2 =090 — 4.

Por tanto, para construir el tridngulo ABC,

1. Fijamos un segmento BC' de longitud a.

2. Determinamos el punto D, que estara en el arco capaz del seg-
mento BC' para el angulo 90° — % y en la circunferencia de
centro B y radio b — c.

3. Determinamos el punto A, que estard en el arco capaz del seg-
mento BC' para el angulo A y en la mediatriz del segmento
CD.



