
Problema 722.-   
Dado un triángulo ABC, consideremos una recta genérica r. Sean ra , rb y rc , las simétricas de r respecto de los lados 
a, b y c. Demostrar que los triángulos que forman ra , rb y rc son semejantes. 
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El vértice B’ lo determinan 𝑟𝑎  𝑦 𝑟𝑐 , las 

rectas simétricas de la recta r, respecto de 

los lados a y c, respectivamente.  

En el triángulo ∆𝐴1𝐶1𝐵, se ha de verificar 

la siguiente igualdad entre ángulos: 

∠𝐵 = ∠𝐵𝐴1𝐶1 + ∠𝐵𝐶1𝐴1.  

 

Por tanto, en el triángulo ∆𝐴1𝐶1𝐵
′ , se 

verificará: 

 ∠𝐵′ = 180º −  ∠𝐵′𝐴1𝐶1 + ∠𝐵′𝐶1𝐴1    

 ∠𝐵′ = 180º −  2∠𝐵𝐴1𝐶1 + 2∠𝐵𝐶1𝐴1  

 ∠𝐵′ = 180º − 2∠𝐵  

 ∠𝑩′ = 𝟏𝟖𝟎º − 𝟐 ∠𝑩  

 

De forma similar, obtendríamos el valor de 

los otros dos ángulos.  

 

 

En concreto, veamos que   ∠𝑪′ = 𝟏𝟖𝟎º − 𝟐 ∠𝑪; 

En efecto: 

  ∠𝐶𝐵1𝐶1 = ∠𝐶 + ∠𝐶𝐴1𝐵1 →  ∠𝐶′ = 2∠𝐶𝐴1𝐵1 +  180º − 2∠𝐶𝐵1𝐶1 → ∠𝐶′ = 180º − 2∠𝐶. 

Por tanto: 

  ∠𝑪′ = 𝟏𝟖𝟎º − 𝟐∠𝑪  

Y, por fin: 

              ∠𝑨′ = 𝟏𝟖𝟎º − 𝟐 ∠𝑨  

 En definitiva, los ángulos de todos los triángulos así construidos tienen el mismo valor.  

Por tanto, todos los triángulos así construidos serán semejantes entre sí, no dependiendo de la posición que tenga 

en el plano del triángulo ABC la recta r.                                                             𝒄. 𝒒. 𝒅                                                             ∎ 

 


