Problema 722.-

Dado un triangulo ABC, consideremos una recta genéricar. Seanr,, r, y r., las simétricas de r respecto de los lados
a, by c. Demostrar que los triangulos que formanr,, r, y r. son semejantes.

Barroso, R. (2014): Comunicacion personal.

Solucién de Florentino Damian Aranda Ballesteros, profesor del IES Blas Infante de Cérdoba.

El vértice B’ lo determinanr, y ., las
rectas simétricas de la recta r, respecto de
los lados a y ¢, respectivamente.

En el tridngulo AA;C; B, se ha de verificar
la siguiente igualdad entre dngulos:

4B = £BA{C; + £BCiA;.

Recta r

Por tanto, en el tridngulo AAlClB’, se

verificara:

¢B" =180° — (¢B A,C, + 2B C;A;)
4B =180° — (24BA{Cy + 24BC1 A7)

/B =180°—2/B

/B =180°—2 /B

De forma similar, obtendriamos el valor de
los otros dos angulos.

En concreto, veamos que 2C =180°—2 2C;

En efecto:
2CBiCy = £C + £CA1B; — /C = 24CA{B; + (1802 — 24CB.Cy) — 2C =180°—2.C.
Por tanto:

2C =180°—2.C
Y, por fin:
¢2A'=1802 -2 2A

En definitiva, los angulos de todos los triangulos asi construidos tienen el mismo valor.
Por tanto, todos los tridngulos asi construidos seran semejantes entre si, no dependiendo de la posicion que tenga
en el plano del tridngulo ABC la rectarr. c.q.d [ |



