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Problema 725.

1119
Sea ABC un tridngulo inscrito en un circulo y sea P el baricentro. Extendemos AP, BP y CP hasta encontrar el circulo en los

puntos D, E y F. Demostrar que AP/PD + BP/PE + CP/PF = 3.
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Solucién 725.(Andrea Fanchini, Cantd, Italia)

F

Usando coordenadas baricéntricas y siendo P(1:1: 1), los puntos D, E'y F son
2

—a? —b? —c
D|l——:1:1 E{l:——:1 Fl1:1:—
<b2+02 ’ a? + c? ’ a? + b?
Ahora utilizando la férmula que da la distancia entre dos puntos expresados en coordenadas baricéntricas

homogéneas y simplificando se tiene que
B 2b% 4+ 2¢? — a? B 4S84 + a®

AP?
9 9
BP? — 20> +2¢* —0* _ 4S5 +1?
9 9
op?— 2a? 4+ 20* — _ 48c + ¢*
9 9
PD? — (a® + b* + ¢?)?
9(4SA + a2)
PE? — (a® + b* + ¢?)?
9(4Sp + b?)
PE? — (a® + b* + ¢?)?
9(450 + 62)
or tanto
P AP 454 + a? BP 4S5 + b? cr 4Sc + 2
PD  a®>+ b+ c* PE  a?>+ b+ % PF  a®>+ b+ ¢?
por fin

AP + BE + CP (20" +2¢% — a?) 4 (20° +2¢* = %) + (2a° +-20° — ¢*) 3 d
PD  PE PF @2+ b2+ 2 =3 gq.ed.




