Problema 728.

Sea ABC un triangulo acutangulo con alturd® , BE y CF . SeaO el circuncentro deABC.
Mostrar que los segmentdA, OF , OB, OD, OC, OE dividen al tridnguloABC en tres
pares de triangulos de areas iguales.

Solucion enviada por Bruno Salgueiro Fanego, Vivedr, Lugo.

Mostremos que los tres pares de triangdD y OEA, OCE y OFB, OEA y OBD tienen
areas iguales.

Tenemos qugOBD] =%BO [BDserilDBO, donde BO es el circunradio deABC, BD es un
lado del trianguloABD, que es rectangulo € por ser AD [0BD, y
ODBO =OCB :%(n— OBOC) 2%(71— 200BAC) debido a queOBC es isésceles porqueB

y OC son iguales al circunradio d&BC y [OBOC es el angulo central asociado al angulo
OBAC inscrito en la circunferencia circunscritad8C , luego

[OBD] = % BO[ABcosJDBA serE’—ZT -0 BAC) :—2 BOAB coSCBA cdsBAC.

Del mismo modo[OEA| :%AO DAEserDOAE:—;AO [AB co§IBAC se(n—Z—DCBAj, con lo

cual [OBD] =[OEA|. Analogamente] OCE] =[OFB] y [OEA| =[OBD].



