
Problema 728 

Siga 


ABC  un triangle acutangle amb altures AD, BE  i CF . 

Siga O el circumcentre de 


ABC . 

Proveu que els segments OA , OF , OB , OD , OC , OE  divideixen el triangle 


ABC  en 

tres parells de triangles d’àrees iguals. 

 

Solució de Ricard Peiró. 

Siga R el radi de la circumferència circumscrita al triangle. 

ROCOBOA  . 

Considerem els triangles 


AFO , 


CDO . Vegem que tenen la 

mateixa àrea. 

C2AOB  , A2BOC  . 

Els triangles 


AOB , 


BOC  són isòsceles. 

Cº90OAB  , Aº90OCD  . 

Aplicant raons trigonomètriques al triangle rectangle 


AFC : AcosbAF  . 

L’àrea del triangle 


AFO  és: 

CcosAcosbR
2

1
)Cº90sin(RAcosb

2

1
)Cº90sin(AOAF

2

1
SAFO  . 

Aplicant raons trigonomètriques al triangle rectangle 


ADC : CcosbCD  . 

L’àrea del triangle 


CDO  és: 

CcosAcosbR
2

1
)Aº90sin(RCcosb

2

1
)Aº90sin(COCD

2

1
SCDO  . 

Aleshores, CDOAFO SS  . 

Anàlogament, CcosBcosaR
2

1
SS CEOBFO  , BcosAcoscR

2

1
SS AEOBDO  . 
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