Problema 729.-

Consideremos el circulo circunscrito a un tridngulo rectangulo. Dibujemos el semicirculo conteniendo al triangulo, y
tracemos las tangentes paralelas a los catetos. Tales paralelas junto a la recta que contiene a la hipotenusa,
construyen un tridngulo rectangulo semejante al original.

Hallar los dngulos del tridngulo si el drea del mayor es 6 veces el area del menor.
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Sean My N los puntos de tangencia de los lados paralelos a los catetos AB y BC. Veamos que en el
triangulo A’B'C’, semejante al
B ABC, podemos determinar la
hipotenusa A’C’.

En concreto,
sia = 3BAC = 4B'A'C’

a=4NOC' -

Por tanto, A'C' = A'0 + 0C' = 2 + E

sina cosa
Si k es la razén de semejanza entre ambos tridngulos,

R
k=+6= ilqg = mz-;m = SZLZ;;-;:;; — sina 4 cosa = 2V6sinacosa (1)
En definitiva, sina + cos @ = V6 sin 2a (1)
Elevando al cuadrado (1), 1+ sin2a = 6 sin® 2a - 6 sin? 2a —sin2a —1 =10
Resolviendo esta ecuacién de segundo grado, obtenemos que: sin2a = % - a= 1”—2 0 i—z

De este modo, para que el drea del tridngulo mayor sea 6 veces el area del menor, los angulos agudos de ambos
triangulos deberan ser de 152y 752,
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