Siga O el circumcentre del triangle acutangle AIABC.

Siga K el punt d’interseccio de la recta AO i el costat BC.

Sobre els costats AB i AC, els punts L i M son tals que KL =KB i KM =KC.
Demostreu que els segments LM i BC son paral-lels.

Solucié de Ricard Peir6:

ZLKB =180°-2B, Z/MKC =180°-2C. c
ZAOB =2C, ZOAB =90°-C.

ZAOC =2B, ZOAC =90°-B.

A
Aplicant el teorema dels sinus al triangle CMK :
CM  CK
— (1)

sin2C  sinC

A
Aplicant el teorema dels sinus al triangle LBK :
BL  BK

— = (2)
sin2B  sinB
Dividint les dues expressions:
CM CK sinB sin2C
—= 3

BL BK sinCsin2B’

A
Aplicant el teorema dels sinus al triangle ABC:

b sinB

=== (@)
c sinC

Aleshores:

CM b CK sin2C

== (5)

BL CBK sin2B
A
Aplicant el teorema dels sinus al triangle AKC:
CK  AK
=— (6)

cosB  sinC

A
Aplicant el teorema dels sinus al triangle AKB:

BK  AK
=—— (7
cosC sinB
Dividint les expressions (5) (6):
@_ sinB-sinB _ sin2B ()
BK cosC-sinC sin2C
Aleshores: i s!n 2C =1 9
BK sin2B
Substituint 'expressié (9) en I'expressio (5):
(é:'\:l = b . Aplicant el teorema invers del teorema de Tales:
c

els segments LM i BC s6n paral-lels.



