Problema 730

Problema 2. Sea O el circuncentro del triangulo acutangulo ABC y sea K el punto de
interseccion de AO con BC. Sobre los lados AB y AC, los puntos L y M son tales que
KL=KB y KM=KC. Demostrar que los segmentos LM y BC son paralelos.
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Solucién de Ricard Peir6:
Z/LKB =180°-2B, /MKC =180°-2C. C
ZAOB =2C, ZOAB =90°-C. /AOC =2B, ZOAC =90°-B.
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Aplicando el teorema de los senos al triangulo CMK :
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Aplicando el teorema de los senos al triangulo LBK :
BL _ BK L
. =—— (2)
sin2B  sinB
Dividiendo las dos expresiones:
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Aplicando el teorema de los senos al triangulo ABC:
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Entonces:
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Aplicando el teorema de los senos al triAingulo AKC :
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Aplicando el teorema de los senos al triangulo AKB :
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Dividiendo las expresiones (5) (6):
g_ sinB-sinB _ sin2B
BK cosC-sinC sin2C
Entonces: C=K SI_n 2C =1 (9)

BK sin2B

Substituyendo la expresion (9) en la expresion (5):
% = b . Aplicando el teorema inverso del teorema de Tales:

c
Los segmentos LM y BC son paralelos.
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