Problema 730.

Problema 2.- 5ea O el circuncentro del tridngulo acutangulo ABC y sea K

el punto de interseccion de AQ con BC. Sobre los lados AB y AC, los puntos

Ly M son tales gue KI=KB y KM=KC. Demostrar gue los segmentos LM y BC son paralelos.
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AB

KB
sen (90 —f +y)  sen (90 —y)

de donde resulta

€ - COSY H,Hg

KE =KL= =
cos(f —¥) cos(f —¥)

e Salamanca.
Sean o, f y ¥ los angulos del triangulo AEC

Para construir I bastara con trazar el simétrico de B respecto de la
perpendicular por K al lado ¢ = AE. Analogamente construiremos M.
Vamos a demostrar que el trigngulo ortico H HzH,, formado con los

pies de las alturas, y el trigangulo KLM son semejantes.

La longitud de H Hzes c-cosy v expresiones analogas para los demas

lados. El angulo en Hyes 180 — 2a.

Por construccion £MKC =180— 2y, £LKE=180—-2Fy de ahi se
deduce que £LKM = 180 — 2&. Como el angulo del triangulo ortico en
el vértice H,tambien tiene esa medida, concluiremos la semejanza

demostrando que los lados de esos angulos son proporcionales.

circuncentro son conjugados
AH AC =90 —y = 4BAK, ¥

entonces ZAKE =90—8 4+ y. Con esto tenemos para el triangulo

Sabemos que el ortocentro y el

ortogonales, por tanto

ABAK, envirtud del teorema de los senos la siguiente relacion:

Para el triangulo CAK la situacion es similar permutando B y € vy =e obtiene

brcosf  HyH;
cos(y — ) B cos(f —¥)

KC=KM =

Con esto queda demostrada la semejanza, y ahora, haciendo un computo de angulos resulta:

ZALM =180 — (AMLKE + ) =180 — (180 — 28+ f) =8

En consecuencia LM es paralelo a BC como se pretendia demostrar. m



