Problema 731

Blaque Il.- “Esto empieza a pasar de castano oscuro...”

15. En el triangulo ABC rectangulo en A se traza la altura AD (D pertenece a BC).

Sean M {sobre AB) y N (sobre AC) los pies de las bisectrices interiores de los angulos C v B, respectivamente.
Sea P el punto de interseccion de AD y MN,

Demostrar que AP=r, el radio de la circunferencia inscrita en ABC.
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Con la notacion usual para los lados

del tridngulo a,b,c, y como aplicacian del
teorema de la  bisectriz se tienen
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El cidlculo de AP lo haremos a través del drea

2 ¥ : = del tridngulo AMN,
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también

De la igualdad de estas dos expresiones del drea de ese triangulo podemos despejar AP.
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En el triangulo rectangulo, también desde la formula del area, se tiene ¥ = 2ot donde 5 es el semiperimetro. El denominador

de AP puede expresarse de forma mas sencilla:

ca+c)+bla+b)=alc+b)+ci+bi=alc+b)+a?=alc+ b+a) = 2as;

por tanto
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