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Quincena del 1 al 15 de abril de 2015
Problema 732.

Problema 11.7 Sea | el incentro de ABC y sean A' B' C' las intersecciones de las bisectrices con
la circunferencia circunscrita a ABC.

1.- Demostrar que (IA'IC')/IB =R

2.- Demostrar que (IA IC)/IB'=2r

Donde R es el circunradio y r es el inradio

Prasolov. V.V.(1986) : Problemas de planimetria (Moscu)
Solucién del director

1.- Demostrar que (IA'IC')/IB =R

Sean 2a, 2 By 2y los angulos de ABC.

Consideremos el tridngulo IA’B.
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Es 4IA'B = 4AA'B = 2y

4A'Bl = 4A'BC + 4CBI = 4AA'B = a + . Asi IA’'B esisoscelesy 4BIA' = a +
ESAC'Al = 4C'AB + 4BAl =y + a,4A C'l = 4AC'C = 2. Porlo que AC'l es isdsceles.
Sea O el circuncentro de ABC. Consideremos el triangulo OC’A.

Es 4C'0A = 24C'CA = 2y

OC'Aesisoscelesy £0AC' = 40C'A=a + f

Es decir C'OA y IA’B son tridngulos semejantes y, teniendo en cuenta que, dado que

4AC'l = 2B,y 4C'Al = a + y, tenemos que AC’l es isdsceles, y por tanto, C'’A=C’'B=C’I.

Por ello
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2.- Demostrar que (IA IC )/IB'=2r



Consideremos el tridngulo IAB’
4]AB' = 4A'AC + 4CAB' = a+ 3.4AB'l = 4AB'B = 4ACB = 2y
Asi IAB’ es isdsceles.
Sea I* el simétrico de | respecto a AC.
Es 11*=2r. El tridngulo CII* es isdsceles por construccion.
ZICI* =2y.Yes 4CII" = 4CI"] = a + 3
Asi los tridngulos ICI* e | B’A son semejantes y se tiene:

1A I IAIC
— =— - 2r =——, c.q.d.
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