Problema 740
A
Siga un triangle ABC d’area S i siga P un punt interior del mateix.

A
Construim el triangle A'B'C' essent A'=BC nAP, B=ACnBP, C=ABNCP iarea
S.

Proveu que — <

nl®n
I

Soluci6é de Ricard Peiro.
Les rectes AA’ BB’, CC’ sén cevianes del triangle.

Sigar= i , aleshores, AC = Lc , CB= ic :
C'B 1+r 1+r
:i, aleshores, BA' =ia, A'C =i
A'C 1+s 1+s
1= B aleshores, CB'=— b, BA=—~b.
B'A 1+t 1+t A c\ Py
Aplicant el teorema de Ceva: rst=1.

Dos triangles que tenen la mateixa altura les arees son proporcionals a les bases:
Spacc _ AC T Sace  BA 1
Spsc € 1+r Spee b

. Multiplicant les dues expressions:

_ 1o
ACE 4t 1ar AR
1 s 1 t
Analogament:.Sqpy = ————S g, Sepap =—— —— .
g CBA' T 1 14 g ABCT DCAB T 7 DABC

Sapc =Sasc — (SAC'B' +Scpa +Scar ) .

Spme = [1—( s, 1 BSABC.
@+o0@+r) @A+n@+s) @A+s)@+t1)

E — SA—BC — l_ r + S + t

S Sue | \@+)@A+r)  @+n@A+s) (L+S)A+1)

.

B 1+rst
S (@A+n@+s)d+t)
Aplicant el teorema de Ceva:
S 2

s @+nA+ s)(1+ 1} .
rs

(1+r)(1+s)(1+ij=2+r+}+s+£+rs+i.
rs r S rs

Si x>0, X +1 > 2 laigualtat s’assoleix quan x =1.
X

Aleshores, (1+r)(1+ s)(1+ ij > 8. Laigualtat s’assoleix quan r =s =1.
rs
Per tant, i = 2 1
@+n@+ s)(1+ j
rs

punts migs dels costats. P el baricentre

< g == . Laigualtat s’assoleix quan A’, B’, C’' sén els

AR



