Problema 742.-

Sea H el ortocentro del triangulo acutangulo ABC, y sean A4, By, C; los circuncentros de los triangulos BCH,

CAH, ABH. Demostrar que las rectas AA{, BB, CC; concurren.
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Solucion de Florentino Damidan Aranda Ballesteros, profesor del IES Blas Infante de Cérdoba.

Considerando el tridngulo ACH (Fig.1), tenemos que, en efecto, el vértice B seria el ortocentro de dicho
triangulo. Por tanto, respecto del triangulo ACH, tenemos que B,, punto medio del segmento BB,
(BB; = Ortocentro — Circuncentro) , seria el centro de la circunferencia de Feuerbach o de los 9
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puntos del triangulo ACH.

En definitiva asi construida, dicha
circunferencia pasaria, por tanto, por
los puntos medios de dichos lados.
Entonces, esa circunferencia coincidira
con la de Feuerbach de centro el punto
F, punto medio del segmento OH,

(OH = Ortocentro — Circuncentro)
asociada al tridngulo inicial ABC.

Por un mismo razonamiento, al
considerar ahora el tridngulo ABH, el
punto C,, punto medio del segmento
C(y, coincidiria con el centro F de la
circunferencia de los 9 puntos del
triangulo inicial ABC.

De igual modo, para el tridngulo BCH,
el punto 4,, punto medio del
segmento AA4, coincidiria con el
centro F de la circunferencia de los 9
puntos del tridangulo inicial ABC. (Fig.2)

En definitiva pues, los puntos

A, = B, = C, = F,y asi de este modo
probariamos que las rectas

AA4, BB, CC4 concurririan en un punto,
el punto F, centro de la circunferencia de
los 9 puntos de los tridangulos
ABC,ABH,BCH y ACH, cqd. [ ]
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