
Problema 742.-   

Sea H el ortocentro del triángulo acutángulo ABC, y sean 𝐴1, 𝐵1, 𝐶1 los circuncentros de los triángulos BCH, 
CAH, ABH. Demostrar que las rectas 𝐴𝐴1 , 𝐵𝐵1, 𝐶𝐶1 concurren. 
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Solución de Florentino Damián Aranda Ballesteros, profesor del IES Blas Infante de Córdoba.  
 
Considerando el triángulo ACH (Fig.1), tenemos que, en efecto, el vértice B sería el ortocentro de dicho 
triángulo. Por tanto, respecto del triángulo ACH, tenemos que 𝐵2, punto medio del segmento 𝐵𝐵1 
 𝐵𝐵1  ≡ 𝑂𝑟𝑡𝑜𝑐𝑒𝑛𝑡𝑟𝑜 − 𝐶𝑖𝑟𝑐𝑢𝑛𝑐𝑒𝑛𝑡𝑟𝑜  , sería el centro de la circunferencia de Feuerbach o de los 9 

puntos del triángulo ACH.  
En definitiva así construida, dicha 
circunferencia pasaría, por tanto, por 
los puntos medios de dichos lados.  
Entonces, esa circunferencia coincidirá 
con la de Feuerbach de centro el punto 
F, punto medio del segmento 𝑂𝐻,  
 𝑂𝐻 ≡ 𝑂𝑟𝑡𝑜𝑐𝑒𝑛𝑡𝑟𝑜 − 𝐶𝑖𝑟𝑐𝑢𝑛𝑐𝑒𝑛𝑡𝑟𝑜   
asociada al triángulo inicial ABC.  
 

   
Por un mismo razonamiento, al 
considerar ahora el triángulo ABH, el 
punto 𝐶2, punto medio del segmento 
𝐶𝐶1, coincidiría con el centro F de la 
circunferencia de los 9 puntos del 
triángulo inicial ABC.  
 
De igual modo, para el triángulo BCH, 
el punto 𝐴2, punto medio del 
segmento 𝐴𝐴1, coincidiría con el 
centro F de la circunferencia de los 9 
puntos del triángulo inicial ABC. (Fig.2) 
 
 
En definitiva pues, los puntos 
𝐴2 = 𝐵2 = 𝐶2 = 𝐹, y así de este modo 
probaríamos que las rectas 
𝐴𝐴1, 𝐵𝐵1, 𝐶𝐶1 concurrirían en un punto,  
el punto F, centro de la circunferencia de 
los 9 puntos de los triángulos  
𝐴𝐵𝐶, 𝐴𝐵𝐻, 𝐵𝐶𝐻 𝑦 𝐴𝐶𝐻,           𝑐𝑞𝑑.        ∎ 
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